.Soienta=BC,b=CA,c=AB,ona:
BP _ perpendiculaire de BAAT _ aire (ABT) iﬁB . BT sin(120°-C)
PC perpendiculaire de C 3 AT aire (ACT) iAc . CT sin{lsﬂl:—ﬁj

EllEz

Ce quotient est égal 2 a par la loi des sinus et le fait que BT = CT. Donc BP =

b?+c?
Tragons les perpendlculalres PM, QN de P, Q a AB. Alors
-——_ BN 1 1 -
cotanABQ=— QN =—PM =—BPsinE
QN 2 2
_BM+BA c+BPcosB
-2 2
o _ . bi+c? B4biic? 2y ple3cl
Donc cotanABQ = cotanB + _ - cotanB+ ——_ ST Ee FEYAIC par la
sin B ac sinB acsinB 2absinC

loi des sinus. De méme (noter la symétrie en a et b), cotanBAS a la méme valeur, donc:
ABQ = BAS.

. En utilisant la loi des cosinus pour c? ona:
2(a® +b%)

cotanABQ = - 3 cotanC > - 3 cotanC =y, avec égalité sia=b
absinC sinC
o= 4—3cosC
(noter que sinC>0).0Onay= ot >0 et 3 cosC +y sinC = 4,
sln
4 -
Donc ———==cos(C - 8) ou B est'angle aigu défini par cos & = ——.
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Donc +/y> + 92 4,y 2 7. Ceci montre que cotanABQ > v/7, donc ABQ < tan'! ( ] avec
égalité siC =90 = cos-l(—) :
Conclusion : 'angle maximum est tan-! ( ] se produisant pour triangles isoceles avec

a=Db, c?=2a? (1—cosC]::,cest-a-direa=~.,’2,b= [2,¢c=1.



